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8 们得到熟悉 



-2K3 +i)(2 + 4i)(l + i ) 和 











，关 0, 我们得到 










































































































































































































































































* I) 有界 


























































作为映射的解析函数 


















































































































































































































































































































































































































































或写成矩阵形式 


















































































































































































使对称性不 

























































































































































































































































示值 (27). 



















































































































































































































































































































































































































































复积分 127 


位*教，如果它本身及其一阶、二阶偏导败在中连续，并且满足拉普拉斯方狂 
= -|^ + = 0. (54) 

后面我们将会看到，这里的正剿性条件是可以减弱的，但这一点并不重要. 

两个调和函数的和以及一个调和函数的常数倍败仍然是调和函数，这可由拉 
普拉斯方程的线性性质 得到. 最简单的 ill 和函数是线性函数 a;c + 6 y . 用极坐标 
( r , 0), 方程(54〉变为 

这表明 logr 是一个■和函数，而且表明，任童只依赖于 r 的调和函数必具有 
ologr +6 的形式.只 要縞角 0能惟一地定义，它也是调和的. 

如果 k 在 A 内倒和，则 

解析，因为令 l /= g ， V =-||, 我们得到 

3U a l u 3 l u 3V 

dy 3xa y dx 

应当记住，这是从调和函数过渡到解析函败的最自然的方法. 

从 (55) 可得微分 

在上式中，实部是》的微分， 

如果“ 有一个 共轭两和函数 剿虚 部可写成如下形式： 

不过， 一般并没有单值的共轭函败，因此最好不用记号 cb , 而使用 

.一 + 

并称•如为如的共 fc 微分. 从(56〉得拜 

fix = du + i * du. 

根据柯西定理可知， / d * 沿着在内同调于0的任一闭链的积分等于0.另 
—方面，恰当微分 d “沿任何闭链的积分都等于 0. 故从（57>可知，对于在 fl 内 


(55) 


國 




© 方程的这伸形式对 r_C 不 a«. 






































































级数与乘积展幵 























































































试化为 》 简形式. 



























































































































































































由 （59) 











































































































































共形映射.狄利克雷问题 


































































































































































画1 ! 






















































































































































































































































































































































章全局解析函数 























































































































































































































































































如果以*:代 Z。， 则积分都变成在 Z。 邻域内确切定义了的 Z 的连续函数.由于它 
们只能取整数值，因此必存在一个邻域使得对于所有的*€4, 

If P.(w, *) , , 

P(«r*) dw = 1 - 

这就是说方程 P(W, z)=0 在圃盘丨 XV-w, I <e 内恰好有一 个根； 将这个根记 
为 /,U)i 根据留数计算法，其值为 



这个式子表明 /,(*) 是解 析的. 此外， /,(* b )= Wi , 而且由于方程 P ( w ， *>=0恰 
有《个根，因此得 ( c ). 

由引理1立即可知，对应于多项式 P , 存在一个代败函败 fi 亊实上，我们 
可取 f 为函数元素 (/, ， 4) 所确定的全局解析函数，其中任意4 的* :。都不与应排 
除的有穷个点中任一个 重合. 此外，我们还将证明所有这种函败元素厲于同一个 
全局解析函数》这也就证明了对应于 P 的函数 f 是惟一的.为此，首先设 
是一个这样的函数元索，則必存在一个*。它不与任意一个应排除的点重 
合 I 对于这个 * o , 确定一个对 应的厶 对于由于 /»(/(*>, *)=0, 由 （ c > 
珥知，在的每一点上 /(*> 必等于某个 /••(*). 但这样一来， /(*) 将在&的 
任意邾域的无穷多个点上等于网 一/,( r >, 因此 (/, /3>必厲于(乂， 4) 所确定的全 
局解析函数 • 

令样除的点为 q ， G ， 现在来证明，凡满足方程 P (/(*〉，*)=0 的 
函败元素 (/, 可沿着任意段不过点的* 延拓. 因为如果不如此，则将存在 
—段* y [ a ，6], 使得一个给定的起始芽可沿所有的子弧 y [ a , r ], r <3 而不是沿 
整段弧 延拓. 设 *,= y (6), 根据引理1碥定一个4,并选定 r , 使得当 
时，应用上面的同样推理可证，沿着 yO , «■] 延拓而得到的芽尕 r ) 必由 
函数元素(/•， 4) 之一所 确定. 但这样一来，它必可沿着所有引至6的路径延拓， 

但迄今为止，我们还没有证明所有的元索(/••， 4) 属于同一个全馬解析函败. 

_要作这一部分的证明，必须先 详细研 究一下 曲界点 c , 上的表现. 

8.2.3 临界点上的表现 

上面讨论中一直被排除的点^是尸的首项系败《。（幻的零点及判别式的零 
点. 选定心使圆盘 I * 一 c * 丨不包含以外的其他» 界点. 在这个圆盘中， 
固定一点并在这一点选定一个芽(/,，*。人这个芽可沿着有孔圆盘中所 








































































































































































































